ALGEBRA LINEAR AVANCADA

LISTAPARA ENTREGA 3

1 — Prove que o axioma de comutatividade da soma
pode ser deduzido dos outros axiomas.

2 — Prove que se B é base paraV e B = B;| |8,
entado V = span(B,) & span(B,)

3 — Dado um corpo F. Um subcorpo K € um sub-
conjunto de F que é corpo quando restringimos as
operacoesde F aK.

[a] Mostre que F é espago vetorial sobre K.

@ Suponha que L ¢ um subespaco m—dimensional
sobre F. Suponha que F ¢ um espaco n dimen-
sional sobre K. Qual a dimensao de L sobre K?

4 — Lembrando que uma bandeira € uma sequén-
cia estritamente crescente de subespacos encaixan-
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tesLo,c L, c...CL,..,equeuma bandeira é dita
maximalem V se L, = {0}, | JL; = V e se nenhum su-
bespag¢o M puder ser inserido entre L; € L, OU seja
sel;,CMcCL;;entaioM =L;0uM = L;:

[a] Provequese0=V,CV; GC...CV, =W, uma
bandeira maximalparaW, e0e0 =L, C L; &
... ¢ L, =W, uma bandeira maximal para W,
mostre que

0CV,CV, G..

é bandeira maximal paraV = W; @W,. Conclua
que dimensao da soma direta de espacos ve-
toriais de dimensao finita tem dimensao finita
igual a soma das dimensoes.

[b] Seja0 S Fy CF, S ...C F, & ... C Vuma
bandeira (ndo necessariamente finita) maxi-
mal para V. Prove sem usar lema de Zorn que

V possui base.

.GV, CV,@L, GV,®L,... GV, 0L, =W,eW,



